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1. Presentacion

En una Reuni6n de Discusion reciente (N° 148) se trabajo sobre las diferentes formas
geométricas que la Oferta Agregada (OA) adopta conforme al marco de anélisis en el
que descansa, correspondiente a los casos: clasico (vertical) de la sintesis neoclasica
(pendiente positiva) y keynesiana (horizontal).

El trabajo se cerraba con una digresién sobre una posible funcion generadora
que permitiera, mediante una tUnica expresion matematica, mostrar, bajo distintas
circunstancias, la forma horizontal, vertical o con pendiente positiva de la OA, lo que
habilitaria a proponer que se estaba frente a los casos mencionados.

Una de las criticas al trabajo sostenia —acertadamente de acuerdo con el autor-
que si bien la expresion llevaba a la obtencion de las tres formas de la OA, ello se hacia
a partir de los fundamentals de uno de los casos (el keynesiano o de la sintesis, segin se
considere), pero no del (o de los) otro(s). Esto es, la forma funcional era
matematicamente generadora de la OA, pero no lo era fedricamente.

El presente trabajo intenta volver a la idea del anterior mencionado en su
digresion final, pero partiendo de la conducta maximizadora de los empresarios, como
paso previo a introducir funciones mas o menos sencillas para dar cabida a los

diferentes casos posibles.

2.El Modelo y su Resolucién Grafica

El modelo es altamente sencillo y considera la existencia de una conducta
maximizadora por parte de los empresarios. Se comienza con el caso clasico, para
analizar el que aqui se considera de la Sintesis Neoclasica (en adelante sintesis) y
finalmente el keynesiano.

Se trabaja en un contexto de corto plazo, en el que hay un factor de la
produccion fijo (el capital) y otro variable (el trabajo). Se emplean naturalmente
funciones que respondan a los supuestos habituales, esto es, en el caso de la funcion de
produccion, que exhiba rendimientos decrecientes (la derivada primera de la funcién

con respecto al factor variable, positiva y la derivada segunda, las dos veces con
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respecto el factor variable, negativa') y en el caso de la oferta de trabajo, que vincule

positivamente el trabajo ofrecido con el salario real’.

El Caso Clasico

Las ecuaciones son las siguientes:

(1) 0 =4N"; a<1
a0 w

@ NP

w'ow
NP
3) P (P)"e ;6 <1

La primera ecuacion representa la funcién de produccion de la economia de corto plazo,
sujeta a los rendimientos decrecientes. La ecuacion (2) ilustra la conducta maximizadora
de los empresarios’ y la (3) propone la tasa de salario real que los trabajadores quieren
obtener conforme el trabajo que les sea demandado.

Las variables son las habitualmente utilizadas (por el autor): Q para el producto,
N para el empleo, w' para el salario nominal y P para el nivel de precios, siendo el
cociente de estas uUltimas el salario real. Las variables que interesa determinar son esta
ultima, el producto y el empleo. Como se considera que hay equilibrio en todos los
mercados, se hace innecesario distinguir entre empleo ofrecido y demandado y asi con
las demas variables.

Para la resolucion del modelo, se deriva (1), igualando con w'/P conforme (2) y
se reemplaza esta variable por su igual seglin (3), resultando un valor constante de N del

cual puede obtenerse 0°.

! Aunque ya sabido, es conveniente tener presente que estas particularidades (derivada primera positiva y
segunda negativa) no rigen solo para el corto plazo. Aunque el factor fijo deje de serlo (largo plazo) y la
funcién de produccién exhiba —por c¢jemplo- rendimientos constantes a la escala, sigue siendo cierto (en
el marco de la teoria) que las derivadas (en este caso parciales) primeras son positivas y las segundas (en
este ultimo caso, las dos veces respecto a la misma variable) son negativas.

2 La forma elegida, por otra parte, descarta el caso posible de la funcién de oferta que para valores
clevados del salario se vuelven hacia atrds.

3 Esta expresion surge de hacer maxima una funcx()n de beneficios, definida como: 17 = PQ-w ‘N-CF
donde 77 son los beneficios monetarios, 2,Q, w* N'y CF son respectivamente los precios, ¢l producto, la
tasa nominal de salarios, el cmpleo y los costos fijos correspondientes al capital. Derivando la funcién e
igualando a cero (dados los precios y salarios) y despejando dQ/dN sc obtienc la ecuacién (2).

' Obsérvese que este valor ha sido obtenido para w”/P y no para cada una dc cstas variablcs.
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Si la solucién del modelo conlleva un unico valor de Q, es claro que éste no
depende de P, por lo que se tendra en consecuencia una linea recta vertical en el plano
(Q, P). Graficamente:
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La curva OA se ilustra en el grafico inferior derecho. Partiendo del grafico inferior
izquierdo en el que se muestran la oferta y la demanda de trabajo, el punto de
interseccion de ambas curvas proporciona un nivel de empleo y salario de equilibrio.
Trasladando ese nivel al grafico superior izquierdo se obtiene el producto de la
economia, que se lleva mediante el grafico superior derecho (de transporte) de
ordenadas a abscisas y finalmente, ese punto (de valor aproximadamente igual a 100,
conforme las ecuaciones propuestas y sus parametros) constituye la OA en el grafico

inferior derecho.
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El Caso de la Sintesis Neoclasica

En este caso, la hipotesis que se realiza es que los trabajadores no controlan el salario
real (w), por lo que su curva de oferta de trabajo (por lo demas similar) muestra el
salario nominal ofrecido. Las restantes ecuaciones son enteramente analogas. Dicho en
otra forma, aqui se mantienen las ideas clasicas acerca de la Q(N), de la demanda de
trabajo como la productividad marginal de N y del equilibrio de todos los mercados,
pero bajo la hipétesis de que los trabajadores no pueden determinar w, supuesto
caracteristico del modelo keynesiano (Keynes, 1984).

Debe hacerse destacar que la justificacion de w en lugar de w como argumento
de la oferta de trabajo no se funda en la ilusién monetaria® , sino sencillamente en que
no estan en condiciones de ejercer control sobre w (algo similar a lo que se sefiala
respecto al Banco Central, que puede controlar la cantidad nominal, pero no la real de

dinero). La ecuacion que se incorpora al modelo es la siguiente, la cual reemplaza a (3):

(3.1)wo = wa‘ea\}'

Obsérvese que al redefinir la oferta de trabajo, el modelo separa w~ de P, faltando una
ecuacion para poder ser resuelto. En efecto, ahora las incognitas son: O, N, w" y P (en
lugar de Q, Ny w'/P, como antes). Resolviendo, aparecera P cuyo valor no se conoce.
Consecuentemente, no existird un nivel de empleo y de salario real, sino infinitos.

Graficamente:

La Oferta de Trabajo cuando P es Variable
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% En cfecto, los trabajadorcs tienen sus cxpectativas sobre los precios (por cjemplo que £(P) = P,) pero no
nccesariamente los precios responderan a sus expectativas.
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La ilustracion corresponde a tres posibles niveles de precios. Como se aprecia, a medida
que P adopta valores mayores, la oferta de trabajo se desplaza hacia la derecha y
reciprocamente cuando desciende el nivel de precios.

Obsérvese que esto no significa que los trabajadores van a mantener el salario

que procuran cuando el nivel de precios sube o baja, lo que no es verosimil.

Simplemente quiere decir que habra una curva de oferta de trabajo en términos reales
para cada nivel de precios posible (Keynes, 1984, Libros Iy V).

Téngase presente que cada posible nivel de precios implica un nivel de empleo

diferente, siendo mas elevado cuanto mas elevado asimismo sea el nivel de precios y

veceversa. Por su parte, cuanto mayor (menor) es N mas elevado (reducido) es

asimismo Q y esto indica que si P va asumiendo valores progresivamente mds elevados

. (reducidos) Q crecerd (disminuird) y reciprocamente. En otras palabras, la curva OA
es una relacion creciente entre el producto y el nivel de precios.

Se muestra a continuacion el mismo grafico anterior junto con la funcién de

produccion y la OA correspondiente:

Funcién de Produccidn Ecuacion de Transporte

200 200
o * ‘:"‘:
150 150 o
,°" 0 . o
o 1004 £ 100 !
A . I.D -
- o~
s0{ ' 50 '
L] .
0 : - T T 0 T . T
0 10 20 30 40 S0 60 0 50 100 150 20C

0 . :

La Oferta de Trabajo cuando P es Variable

12 Oferta Agregada Keynesiana
* D(Q)/D(N) 4 <
° « W1 o
10 b | o w2 :
- W3 N
84 . 34 s
6 .. .':
° o 2 K3
% L 5
4 %o nl“n &
°°'°-.. A“‘ll L -‘-u
a “ d"””‘ 1] ..n.o"
24 Mﬂw"‘”’ S ,.-"'.
o4 - y 0 — .
0 10 20 30 40 50 60 0 50 100 150 20¢
N Q

Scanned by CamScanner



A todo esto, jcual es el nivel de empleo que alcanza la economia? La respuesta a esta

pregunta s la da en el punto siguiente, aunque lo importante es que el obtenido es el

nivel de pleno empleo.

El Caso Keynesiano

En este caso, la hipdtesis que se realiza es, como en la sintesis, que los trabajadores no
pueden controlar el salario real, por lo que su curva de oferta de trabajo muestra el
salario nominal ofrecido, en funcion del empleo ofrecido, obteniéndose también aqui
una curva OA de pendiente positiva®.

Sin embargo, por un lado, hay algunas diferencias importantes:

Se distingue en este caso el salario nominal en funcion del empleo ofrecido, porque
el modelo keynesiano intenta explicar el desempleo que se define como la diferencia
entre el empleo ofrecido y el demandado.

Se supone que el salario nominal que se pacta (entre trabajadores y empresarios) es

conocido (o bien que lo es el total de mano de obra que esta dispuesta a trabajar).

Las ecuaciones relevantes, son:

G.Iw" =w, e

@w'=w)o
@.1) N, = (Vo

Es bueno tener en cuenta que el grafico inferior izquierdo anterior (los graficos
son similares a los del caso de la sintesis, por lo que no es necesario reproducirlos) en el
anterior y el presente contexto, no proporciona nivel de empleo alguno, porque
solamente muestra posibles valores de N, compatibles todos ellos con la maximizacién
de beneficios.

¢(Cual sera, consecuentemente, el nivel de empleo que alcance la economia?,
Naturalmente, con la informacion que se dispone no es posible contestar esa pregunta.

Para ello se requiere conocer la Demanda Agregada (DA). Sobre la base de una curva
de DA tal como la siguiente:

% En el modelo keynesiano, sin embargo, la OA posce una estructura
de la sintesis, aunque en ambos la curva muestra pendiente posit
resolucion analitica mas adelante.

algo diferente al que muestra el caso
iva en todo su recorrido. Véase la
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” 4 1
()=Q,+Q, —,Q,>0,Q,>0
P
Donde el término independiente representa los componentes autonomos de la demanda
global, multiplicados por los coeficientes de la demanda de dinero y la funcién de
inversion y el coeficiente que multiplica al reciproco del nivel de precios la cantidad
nominal de dinero, principalmente (Antonelli, 1994).
Obsérvese que se ha introducido una nueva ecuacién, pero ninguna incognita,
con lo que el modelo ahora es determinado. Graficamente, la solucion, es:
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De acuerdo con el grafico, el nivel de empleo que alcanza la economia es el dado por
la funcion de produccion, que se ha dibujado con los ejes invertidos, al igual que la
oferta de trabajo; por su parte, ¢l nivel de empleo ofrecido es el dado por esta tltima.

Notese que, si se estuviera ante el caso de la sintesis, el empleo ofrecido no

diferiria del demandado (ambos estarian determinados por la funcion de produccion). en
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el presente contexto, no obstante, el empleo demandado es el que correspnde a la

funcién de produccion, en tanto el ofrecido lo proporciona la curva de oferta de trabajo.
La diferencia es el desempleo.

3 La Resolucion Analitica del Modelo

Desde el punto de visto analitico, es facil mostrar que la resolucion de cada uno de los
casos, en el orden en que se presentan, conduce a una expresion en Q solamente para el

modelo clasico y una relacién creciente entre Py O en los otros dos.

El Caso Clasico

Se resuelve el modelo derivando (1) y conforme (2) igualando (3) con la derivada de la

funcién de produccion respecto al trabajo. Esto conduce a:

Wu-—l — W_ av
ee

Como se aprecia, la anterior es una expresion con la que se puede resolver el valor de N
y de acuerdo con (1), también el valor de Q.

El Caso de la Sintesis

Resolviendo con la misma rutina que en el caso anterior, se tiene:
-242

P =BQe* ?

Donde:

2w,
A 2

B=

Se ha hecho aqui = 0.5 para simplificar.

Nétese que en la anteultima expresion se encuentra que los precios estan dados
por el costo marginal (el precio del factor, dividido la productividad marginal del

factor), con lo que puede decirse que la OA es la curva de costo marginal de la
economia.
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El Caso Keynesiano

Aqui, al efectuar la misma operacion anterior (derivar la primera ecuacion e igualar la
. . . - b 14 M
derivada con w'/P), el nivel de precios es una incdgnita como antes, aunque ahora el

salario nominal es conocido en base a las consideraciones anteriores. Despejando en

consecuencia P:
b ),
a0
dN
P=BQ

Aqui (W), es el primer miembro, conocido, que se reemplaza, en lugar de la ecuacion
del segundo miembro; luego se reemplaza la productividad marginal del trabajo por su
igual para @ = 0.5 y se emplea B como en el caso anterior. Como se aprecia, la curva
OA tiene pendiente positiva.

Una ultima acotacion que corresponde hacer es qué relacion guarda el
planteamiento efectuado con la idea popularizada segun la cual la OA keynesiana es
perfectamente horizontal. Si bien el propio Keynes propone exactamente lo que aqui se
ha planteado —esto es, que OA tiene pendiente positiva en todo su recorrido- es comin
encontrar en los libros de texto esta version popularizada. Como puede verse en la

altima expresion, esto corresponderia al caso en que B sea pequefia’

4.Comentarios Finales

Conforme el anilisis efectuado, pueden efectuarse las siguientes observaciones:

e No existe un modelo (o ecuacion, o funcion) general del cual pueda obtenerse el
caso clisico o keynesiano como uno particular®. El caso de la Sintesis, en
cambio, habilitaria el keynesiano cuando el salario nominal es determinado.

e Estar ante uno u otro de los casos no depende de cuan correcto o incorrecto sea

el supuesto en tomo a la forma de la oferta de trabajo, sino de que se esté

7 No obstante, la OA perfectamente horizontal propone un nivel constante de precios y esta curva parte
del origen. Piénsese, no obstante, que sc trabaja con el entorno del producto del ultimo cjercicio, no con
la serie desde que la cconomia comicnza a producir, con lo que, si B es un valor razonablemente pequeiio,
en el entormo del valor de Q el nivel de precios no sufrird grandes cambios al alterarse el producto.

8 En un trabajo anterior, cmpero, véase Antonelli (1) y (2) se muestra que ¢l caso clasico se puede obtener
como uno particular del keynesiano cuando el nivel de precios no se proponc como una ecuacién
explicita.
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dispuesto a admitir una u otra forma de la funcién. Como siempre, lo correcto
corresponde que sea dirimido en el terreno de la evidencia empirica.

* En la Sintesis se obtiene la OA con pendiente positiva. Esta situacion no exige
romper con la idea de equilibrio en el mercado de trabajo. Por otra parte, en este
marco, la OA puede ser definida como el lugar de los puntos del plano (Q, P)
tales que el mercado de trabajo est4 en equilibrio, con lo que el anélisis OA-DA
seria uno de verdadero equilibrio general cuando se alcanza, ya que alli todos
los mercados (bienes y servicios, dinero y de trabajo) estarian en equilibrio.

e Corolario de lo anterior, la existencia de pleno empleo no requiere
necesariamente una OA perfectamente vertical en el plano (0, Py.

¢ El caso keynesiano también exhibe una OA con pendiente positiva, no obstante,
no puede decirse que esta curva represente el equilibrio en el mercado de
trabajo, aunque si se mantendria el enfoque segan el cual los empresarios estan
maximizando sus beneficios.

e El caso keynesiano no requiere precios dados. Anilogamente, tampoco el
desempleo requiere que los salarios sean una linea recta horizontal en el plano
(w', N;), suponer imperfeccion en el mercado de productos ni una productividad
marginal del trabajo constante. El principio de maximizacién de los beneficios
es aplicable para cualquiera de los casos, exista o no desempleo.

o [El desempleo surge, efectivamente'’, de la rigidez de los salarios, antes que de
la relacion funcional del empleo (dependiente del salario nominal o real).

e Corolario: el caso keynesiano, consecuentemente, se plantearia cuando hay
rigidez en w (del primer miembro), lo que impondria a priori el valor de N; que

probablemente supere a .

5 Consideraciones Varias

Las reproducciones graficas se han efectuado utilizando un Programa Econométrico
denominado: Economics Views, version 3.1. Se han reproducido las ecuaciones
genéricas propuestas para valores arbitrarios de los coeficientes. Asi, al exponente de la

funcion de produccion se le dio el valor 0,5, al parametro 4, el valor 10, etc.

9 Desde ¢l punto de vista analitico, al despejar P, en lugar de resolver en funcién del valor conocido en el

primer miembro de la ecuacién del salario, se resuclve por su equivalente en el segundo miembro, en el
uc cl salario cs funcién de N ¢ indircctamente de @, lo que da la curva de CMg.

19 Como sc decia en Antonclli 1999.
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