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1.  Introduccidn
Jntrodue -

Se presenta aquf el modelo walrasiano de equilibrio general con un doble
mensaje: por un lado, exhibir dentro de la propia 16gica walrasiana, un resul ta-
do diferente del tradicionalmente reconocido, consistente en la tesis que en con
diciones de desequilibrio en un mercado -el de bienes por ejemplo- aparecera un
paralelo desequilibrio en (1os) otro(s) -el de factores-i por el contrario, aqui

se sostiene que la existencia de desequilibrio en un mercado, no impide el equi-

librio en el otro(s) 1/.

. : fi_

El segundo resultado del modelo, es el empleo del mismo como soporte teor
co de las concepciones keynesianas y post keynesianas, e interesa, por cuanto la
critica mds sélida contra las construcciones tedricas de Keynes y sus seguidores

es la de ser éstas incompatibles con los resultados de la mi croeconomia walrasia
na 2/ 2/.

El planteamiento incorpora el modelo con dos conjuntos de supuestos: dota-
ciones fijas de factores, o bien precios fijos de los mismos (uno de los dos, pe
ro no ambos) mostrandose en Gltimo término el modelo con simplificaciones sustan
ciales de modo de poder reproducirlo graficamente, ilustrandose también estos

dos casos bajo los supuestos de factores o precios fijos,

En cuanto a las conclusiones que permite extraer el modelo, las principales

son las siguientes:

. no hay,como se dijo,desequilibrios simultdneos en todos los mercados: puede ha

ber desempleo de factores, y al mismo tiempo equilibrio en el mercado de bie-

nes.

el modelo walrasiano que incluye dinero no resulta con una ecuaci6n adicional

que lo torne incompatible 5/.

Las ecuaciones de demanda no son homogéneas de grado cero en precios ya que un

aumento en los precios de los bienes, no modifica el precio del numerario, que

es siempre la unidad.

Las propuestas keynesianas -en particular la que sostiene que el factor traba-
Jo tiene un precio establecido exGgenamente- son conciliables con el modelo f
i
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walrasiano microeconémico de equilibrio general.

2. Supuestos

Se listan’a continuacién los supuestos que sirven de base al modelo desarro

11ado en el punto 4:
i. La economia produce tres bienes: dos ''reales' y dinero. Este Gltimo posee
las propiedades de unidad de cuenta y medio de cambio; no se demanda dinero

con fines especulativos Y no interesan los acervos de este bien. Todo el di

nero, en consecuencia, es dinero-flujo, que es producido sin ningin costo

(no hay, en consecuencia ingresos provenientes de la produccibn de este

bien).

Se propone la existencia de dos individuos maximizadores de utilidad y tam-

bién dos empresas que procuran hacer maximos sus beneficios. Cada una de es

tas dltimas produce un solo bien, empleando servicios de, asimismo dos, fac
-tores de producciéﬁ. Los factores consisten en elementos empleados en el
proceso productivo, mas no producidos.

Las curvas de demanda de factor se derivan de las funciones de produccién,

de modo andlogo a como se deducen las curvas de demandas de bienes a partir
de las funciones de utilidad. Naturalmente, las funciones de produccién po-
seen propiedades anilogas a las de_las funciones de utilidad (véase nota 5).
No hay produccidn conjunta, y se hace explicita en el modelo la diferencia

entre bienes producidos e insumos (o factores).

iii. Las demandas por los dos bienes reales, son derivadas de las funciones de u

tilidad de los individuos. Estas las suponemos cdncavas desde el origen, es

to es, con pendiente positiva y derivadas segundas negativas = .

Se admite que individuos y empresas no necesariamente igualan sus ingresos
y egresos. Los ingresos de los individuos estédn conformados por el precio
“del factor multiplicado por la cantidad de servicios que demandan las empre

sas, y sus egresos por el precio de los bienes,multiplicado por las cantida

des de éstos que ellos consumen.
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Los Ingresos de las empresas 1o conforman los preclos de los bienes por las
cantidades demandadas, y sus egresos consisten en los precios de los facto-

res por las cantldades consumidas.

v. Entre los Individuos, uno de ellos es poseedor de factores, y el otro obtie

ne sus Ingresos de los beneficios (méximos) que consignen las empresas é/.

vi. Los propietarios de factores, blen ofrecen el total de servicios de que dis
ponen y aceptan el precio que se determine en el mercado por éstos, o bien
fijan el precio y el mercado de factores establece la demanda (que no nece-

sariamente coincidirad con la oferta) de factores.
vii. Existe equilibrio en el mercado de bienes.

viii.No hay bienes intermedios, ni inventarios iniciales (tampoco finales, en

virtud de vii).
ix. Todos los bienes se producen en un mismo perfodo de tiempo.

x. Existe una oferta maxima de servicios de factores; los bienes, en cambio,
no tienen un mdximo de oferta como no sea la que le impone la escasez de

factores.

xi. La economia es cerrada, y sin gobierno.

3. Simbolos Utilizados

n? : los beneficios totales que consignen las empresas, expresados en unidades

monetarias (UM)

P, .: los precios de los bienes reales. Se miden en UM por unidad fisica (UF)

del bien
P3 3 se mide en UM por unidad del bien dinero, con lo que resulta un nimero pu
ro, siempre Idénticamente igual a uno 1/
1,2 8/
Z''": la produccién total =/, en UF, de los bienes reales
23: la produccién total de dinero, en UM

P TR
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el precio del factor N en UM por unidad de factor 2
el precio del factor K, en UM por unidad de factor

las cantidades -respectivamente- de factor N empleadas en la produccién-

de los bienes 1y 2

1
las cantidades de factor K utilizadas en Z' y Z2

la utilidad que derivan los individuos del consumo de los bienes 1y 2,

expresada en UM

: un operador que permite transformar las unidades en que se mide la utili-

dad de cada individuo, en UM

la utilidad que obtienen las personas cuando consumen los bienes 1y 2.

Se mide en las unidades en que cada consumidor pueda expresar su utilidad
(”U|,2)
cantidades de los bienes 1 y 2 consumidas por los individuos 1y 2; el

primer subindice (i) denota el bien, y el segundo (j), el individuo.
ingresos totales de los individuos, en UM

adquisiciones del individuo 1, en UM

adquisiciones del individuo 2, en UM

demanda total por los bienes 1y 2, en UF

demanda total por el dinero, en UM

requisitos de dinero para transar los bienes reales, en UM naturalmente
demanda total del factor N, en unidades de factor N

demanda total del factor K, en unidades de factor K

oferta total de factor N, en sus unidades de medida

oferta total de factor K, en sus unidades de medida
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y, El Modelo

a) Las Ecuaciones del Modelo

Las siguientes son las ecuacione$ que conforman el modelo:

(1) nf =

(2) z° =

(S)W =

(4) = =

(5) n3 =

(6) z° =

(7 5 =
3N,

(8) = =

—
—
Q

~
c

—

]

(13) Y,
(1) ¢
(15) q

(16) U,

1Y)

(17) =2
3212

1
N.K

+ PK)

11

+ PUK,)

2

N;K;

1
FARNN
(N k) ;2

oK)

1

52

Prane ~ PN
1
1

32

Py ok~ P
1

2
P 27 = (PN,
2 .
Z (NZ,KZ) A

2
Y
p. 22 _p
2 3N, " PN
p iz,
2 3k " Fk

A, U, - (P1zl1 + PZZZI)

U (275 Zy)

29,
A — - P, =0
132,
a Q]z‘
A, —0 =P, =0
132, "2
PN + PK
PiZiy * Palyy
12 U2 - (P]z12 + Pzzzz)
U, (Z50 Z,,)
% -
237, " "1
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(18) 37— = X,
(19) Y - n:‘: + n'.\
(20) 1 = PZ _ +P,2Z

1712 2722

(1) z, = Z,. +12

(22) 22 . z21 + 222
_ 1 2
(23) z3 = z3 + 23
(28) N = N, + N,
(25) Kk = Ky + K,
o _ 4O
(26) N = N,
c _ O
(27) K = Ky
(28) z' = z,
2
(29) z =7,
3 _
(30) z° = z3
(31) N = N
(31 bis) Py = P:
(32) K = K
(32 bis) PK = P§
Z
(33) P, = —
1 zf
2
o e, o5
2
z
(35) Py = 1 \
(36) Ay = Al
o

37) A, = 2! ‘

s
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* 1,2,3
. . ’ ’ . P ;
My 25 Ppg,3 z 5 PP

K; N7,

£l modelo consta de 37 ecuaciones y 37 incégnltas:
X %
*

. s N A ‘e

M2 2, 5.3 M

0 ecir, es d : .
vale decir, eterminado, no habiendo ninguna de las ecuaciones que Sea

K3
combinacién lineal de las demis 19/'

b) Significado de las Ecuaciones

Se indica a continuacién la interpretacién que se le da a las ecuaciones de

talladas en a);
(1) - (5): las funciones de beneficios .de las empresas. Estas provienen de

la diferencia entre ingresos ‘por ventas, y los costos de fabrica-

cidn.
(2) - (6): las funciones de produccidn, sujetas a rendimientos decrecientes.
(3) (4)-(7) (8) : las condiciones 11/ 4e maximizacién de beneficios.
(9) - (15): las funciones ''valor-utilidad" de los individuos.

(10) --(16): las funciones de utilidad de los individuos.

(11)(12)-(17) (18) = 1as condiciones n/ de maximizacidn de la utilidad, de los

individuos.

ingresos y egresos -en ese orden- de los individuos.

(13) (14)-(19) (20) : los

demanda por los bienes reales y el dinero.

(21) (23): la |
(24) - (25): la demanda de factores. i
(26) - (27): 1la oferta de factores, consistente en un maximo disponible de ca-

da uno de ellos.

condiciones de equilibrio en los mercados de bienes y dinero.

(28) - (30): las

es de equilibrio en el mercado de factores.

(31)

(32): condicion

(31 bis) (32 bis): condiciones alternativas en el mercado de factores: los pro-

pietarios fijan los precios de los factores, con lo que ya no

se cumplird (salvo por casualidad) (31) y (32).

(33) - (35): definiciones de los precios de los bienes reales y el dinero.
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A

(36) - (37):  valores que asumen 1og

viduos, naturalmente, conocen

5. Resolucién del Modelo

ra Pl 2; z » N; K, etc.
’

conociendo las funciones de produccidn y utilidad y
los valores de N® Kg

12/
’ AI,Z » 8tc. —' .- Independientemente de ello, hay algunos

resultados interesantes que conviene: destacar. Oberando en (33) - (34):

1 1
Z =

3 - P2

2 2
V4 =

3 PZZ SMaM

1 2 1 2
Z, +1° =

3 3 Plz + PZZ

y en virtud de (23) y (30):

3_,,1 2
Mm 22- P2 + P,z

0 sea, el dinero es el equivalente de valor de los bienes reales. Nétese que [I]
no constituye una ecuacién independiente, sino un resultado obtenido manipulando

el conjunto (1) - (37).

En este modelo, Z3, al igual que 212 no tiene limites; vale decir, la ofer

ta de dinero no estd fijada, sino que es una variable endSgena al modelo.

Otro resultado importante es que las ecuaciones de demanda no son homogé-
22 =0n homoge

neas de grado cero en precios. En efecto, si dividimos (11). - (12); (17) - (18)

por P, y luego asumimos que mutatis mutandis P],2 se duplican, por ejemp]o,P se-

3 3

guir3 valiendo 1, ya que no importa cudnto se modifiquen los precios de los bje-
213 valiendo 1

nes, la cantidad de UM que puede conseguirse por una UM, sigue siendo una UM,

Por G1timo, los precios que se obtienen en el modelo, son precios absolutos,
’ r - -

Mo relativos.

Un resultado destacado -consecuencia de la no separacidn entre precios abso

. : 3
lutos Y relativos- es que los precios de los bienes no dependen de Z : P1 y P2

dUmentarsn o disminuiran -para dadas funciones de produccién y utilidad- segiin
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sean los valores que asuman PN' PK y AI 2 En otras palabras, los precios de los
»
pienes dependen de la oferta y la demanda por esos bienes lé/, no de la cantidad

de dinero.

Interesa mostrar ahora un resultado importante, cual es el que propone la
no simultaneidad necesaria entre los desequilibrios en el mercado de bienes y
factores. Con el objeto de ilustrar graficamente este resultado, se reformulard

el modelo de modo de hacer posible los diagfamas en dos dimensiones.

De acuerdo con lo anterior los supuestos deben reformularse, proponiéndose

lo siguiente:

i. Hay un solo bien, un solo consumidor, un solo productor, y un solo factor.

ii. Se conservan las dos alternativas del supuesto vi del punto 2, en el senti-
do de que el propietario, bien fija el precio del factor, o alternativamen-

te envia el total de sus servicios disponibles, y acepta el precio que el

mercado asigne al factor.

El resto de los supuestos, asimismo, siguen en pie, mutatis mutandis para a -

\
daptar la situacién al caso que nos ocupa conforme i recientemente propues-

to.

El modelo resulta como sigue:

-~

(1) 1" = PZ- PN

(2) z = Z(N) ; ZN >0 ; ZNN <0
(3) %:; - Pt b =0

() 2" = aU- pz

(5) v = wz) ;u >0; U <0

z Zz
" g
© & - L

(7) Y = PN

(8) ¢ = PZ

Scanhed by CamScanner



=10 -

o ¥ = N

(10) N = N |
(10 bis) Py = P: _
() x = Ay

£l modelo contiene 11 ecuaciones Y 11 es ta

&
= 3 *

Z'PN’N' s A, ’Y’C‘yNG

%

mbién el ndmero de incégnitas: I , P, ,

v » Y es determinado, Ya que todos las ecuaciones
son independientes, en tanto las condiciones de segundo orden de (2) y (5) nos

dan seguridad que (3) y (6) constituyen miximos .

La representacién grafica del modelo, a todo esto, ilustra la conclusidn

que ya adelant3ramos, a saber, que no hay excesos de oferta simultineos en los

dos mercados (bien y factor). Vemos en primer lugar el modelo con (10 bis)),
N(Z)
N
T SR |
0 ;
Zo z
U Z ||Al|
U (2) |
u | I
o |
i
. "
0 ' Zo ''B 7 N 1
~ |
UM . i
z |
l - -
b g e
)
A dU
dz !
0 Zo l|cll
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se han dispuesto las letras"A" hasta "E'' a los graficos partiendo de las

funciones de produccién y utilidad; en "A" la funcién N(Z) - funcién inversa de

7(N)- permite calcular su derivada, que se proyecta en ''D'", en donde se ha dibu-
jado gg multiplicado por PN‘ que es un paradmetro. En 'B", la funcién de utili-

dad, hace posible %; en ''C", funcién a la que también se la ha multiplicado por

A, que es asimismo un valor conocido de acuerdo con (11).

dg obtenida se translada a ''D', ya que las unidades en que se

La funcidn A 9z

expresa A %; son las mismas en las que se mide PN gf , esto es, en UM. En conse

cuencia, en 'B" se determina P, de acuerdo con (3) y (6), quedando establecido a

simismo el valor de Z. Volviendo a "A", la funcién N(Z) permite conocer N, valor

. g . -
que proyectado sobre "E" se compara con'N, determinindose el exceso de oferta

de trabajo N - N , que como se puede apreciar en el grafico existe simultdnea-

mente con el equilibrio en el mercado de bienes.

caso en que se cumpla la restriccidn (10) tendriamos:

Para el
N N N(
NC N=N"
dz
dN
ol Hpn ! W= ﬂ 2 0 ngn i Zo z

! P !
! |
i U u(Z i
! )
. v |

f o
! |
: !
: 0 ”Eﬁ Zo .z l
| UM l
a P |
| |
o fo |

» du
d
m Hp
No F E 0 upn 0 o i
e N o]
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Cuando se cumplen simultdneamente las condiciones de equilibrio en los dos
mercados, PN se resuelve enddgenamente al modelo, tal cual se ilustra a partir
del grafico "A", y hasta "F'', Adviartase que se parte en este caso del mercado
de factor, en tanto en la secuencia anterior de grdficos, ésta se originaba en

el mercado del bien.

Téngase presente que en ningdn caso puede darse simultaneamente el equili-

brio en los dos mercados y resultar dado PN. Esto es asi, por cuanto, si es cono

cido PN’ esto significa que la curva de costo marginal se puede trazar, y esta

curva, junto con la de demanda, nos da P Yy Z; la relacién Z(N) -o N(Z)- por su
parte, indica el valor de N correspondiente. En caso de que se parta de un valor
de N dado (por ej. N = Ng)queda determinado el empleo de factor, su producto mar
ginal y con el valor de 7 que da Z(N), se conoce P, a través de la curva-de de-
manda, derivada de U(Z). Es imposiblé, en consecuencia, la coexistencia de la
curva de costo marginal (que preéupone conocer PN) y la curva de oferta de fa;_
tor: una u otra, pero no ambas, toda vez que en un mercado se puede fijar la can

tidad, o bien el precio, pero no ambos..

Por fin, adviértase que los resultados alcanzados son totalmente consisten-

tes con las tesis de Keynes, en particular la que propone que los trabajadores

estdn en condiciones de fijar la tasa de salario nominal, mis que la real. En e-

fecto, el argumento de Keynes, no hace otra cosa que considerar (10 bis) como

14/

mis relevante que (10) — .

Naturalmente, aceptar (10) o (10 bis) pertenece al terreno de las discusio-
nes epistemolégicaé, o tal vez de Politica Econdmica; no obstante, es comin en-
contrar modelos ''keynesianos'' de autores que emplean la ecuacién (10) y a ren-

qlén seguido dedican duros conceptos a Keynes por llegar a conclusiones que no

Se-deducirin del modelo lé/, Naturalmente, el punto no pasa por si Keynes ''te-
"3 0 no razén! sino bor si su modelo es ‘consistente con los supuestos que &l
»

eScan: = . : i umple, tal cual acabamos de demos-
€09i5, consistencia que efectivamente se cumple,

tl‘ar.

i
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6. Conclusiones

Los resultados mis importantes que pueden extraerse del presente trabajo,se
orientan en la direccién de intentar un sustento microecémico a las proposicio-
nes keynesianas y poskeynesianas. En tal sentido, a lo largo del mismo se ha po-

dido lograr los siguientes resultados:

+ s posible concebir un modelo de inspiracién walrasiana, que abone la hipéte-
sis keynesiana de desempleo de un factor (trabajo) simulténeo a un equilibrio

en el mercado de bienes.

es correcta la hipStesis del modelo walrasiano, en el sentido de que la econo-

mia puede lograr equilibrios simult3neos en todos los mercados. Tal situacién,
empero sGlo se logra cuando todos los precios, tanto de bienes como de facto-
res son endSgenos al modelo. Tan pronto se fija un precio, se producirad un de-

16/

sequilibrio en el mercado correspondiente — .

no es posible trazar las curvas de costo marginal, en el mercado de bienes Y

de oferta de factor, en el mercado correspondiente; dicho en otras palabras;

no se puede tener una curva de oferta y demanda del bien, y también una curva

de oferta y demanda del factor que se emplea para producir ese bien. Esto es

asf, por cuanto si asi se procediera, el sistema de ecuaciones se tornarfa in- .
compatible, esto es, la cantidad del bien quedaria sobredeterminada: una vez

por la oferta y demanda del bien, y nuevamente, por la oferta y demanda del

factor.

E]l modelo necesita ser completado, de modo que el Ingreso se determine en
base a las propuestas keynesianas conocidas: la funcion consumo, la inversién,

la tasa de interés como argumento de la demanda de dinero, etc. Estos resultados

émpero, por requerir bastante espacio, serdn dejados para un trabajo posterior.
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7. . Notas

1, Esta conclusién es el resultado de sostener que pueden existir simultanea-

mente, una curva de oferta y demanda del bien y al mismo tiempo, un conjun-
to de curvas de oferta y demanda del factor. Se demuestra aqui que el trazo
de la curva de costo marginal, al requerir como dato el precio del factor,

elimina la posibilidad de equilibrio en el mercado del factor, toda vez que

en un mercado no se pueden fijar precios y cantidades a la vez. Véase el

punto 6,

2/ Veéase por ejemplo (10) Cap.16, (28), (25) en Bibliograffa.

3/ En una Reunidn de Discusidn anterior (N° 20), se presenté una conclusién si
milar, aunque referida a la interpretacién de Leijonhufvud-Clower, que aso-

ciaba (incorrectamente) el desempleo keynesiano con un exceso de oferta en

el mercado de bienes.

L4/ En el sentido de Patinkin; véase (1) Cap. Vy (20) en Bibliografia. Esto es
asT por cuanto la '"ecuacidn cuantitativa'' no es introducida como una ecua-

cién independiente, sino que se deriva de las ya existentes en el modelo.

5/ Estoes, si U, = U, (ZIZZ)'para el individuo i, y los bienes 2,y Z,, B
2 2
U,/32, , > 0y 3%, /07] , < 0.

6/ Este supuesto no concilia con la idea neoclasica de los beneficios como re-
tribucion de un factor en particular. La incorporacién de v. no apunta em-
pero a polemizar esta cuestién, véase 13, 14, 15 en Bibliograffa, sino a
dar coherencia al supuesto iv en el sentido de que no necesariamente ingre-
sos = gastos; si la empresa agota el valor del producto en el pago de sus

factores, sus beneficios, entendidos como el valor del producto menos sus

costos, serfian nulos.

7/ Ya que las unidades monetarias que cualquiera (aun'un economista) estarfa

dispuesto a entregar por una unidad monetaria, es ... una unidad monetaria.

8/ No habiendo bienes intermedios, la produccién = producto.
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5i se quiere, podrfa dérsele a N el nombre de ''factor trabajo'" y a K el de
"factor capital'. En tal caso, empero, adviértase que K estd expresado en u
nidades fisicas, siendo en consecuencia PK el precio de K" (y no la tasa

de beneficios). Véase (13), (14) y (15) en Bibliografia.

En efecto, las ecuaciones de este modelo, a diferencia del de Walras, son
todas independientes. El caso walrasiano, al no considerar diferencia entre
ingresos y egresos, conduce a que una de las ecuaciones del modelo se obten

ga de las demis, y deba ser eliminada. Véase por ejemplo (2), (11) y (12) ‘

en Bibliografia.

Condiciones necesarias.’

Las condiciones rigurosas de existencia y unicidad del equilibrio, asi como
de no presencia de soluciones 'no econdmicas"’ (precios y/o cantidades nega-
tivas) han sido ampliamente tratadas. Por ejemplo (2) - cap. X - (16) - cap.

V -y (9) cap. 13.

N K
bien N° K- resultardn endégenos al modelo. Si se introdujera la tasa de in

Si 23 fuera fijada, se pierde un grado de libertad y entonces A],Z’ PP -0

. se oz 3
terés como uno de los argumentos de la demanda de dinero, la fijacidn de Z
permitiria obtener esta variable (1a tasa de interés) en el mercado de dine

. P : § s Z3
ro, sin modificaciones en el modelo original. Un aumento en Z°, en ese con-
texto, provocaria un descenso en la tasa de interés; no tendria en cambio
efectos sobre P] o PZ' si no hay pari passu modificaciones en las curvas de

oferta y demanda de estos bienes. Véase (22) en Bibliografia, Cap. 1.

En los términos de la discusi6n entre Keynes y ''los cldsicos', asi como en

P
la literatura macroeconémica, se emplea la ecuacidn o= f (7¥), con f'>0,

mis que N = Nz. Véase (18) -apéndice al cap. 19- y (10), cap. 12.

Es el caso, por ejemplo de W. Smith -(27) - Allen - (3), cap. 7.

Que es el caso, precisamente, de la hip6tesis keynesiana, cuando el precio

fijado es el del factor trabajo.
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